FORMULARIUM VOOR GONIOMETRIE

1 De goniometrische getallen

sina=y, Y
cosa=x,

sin
tan = : 1 cot o

cosax

cosa 1
cota = — = P

sina tano

sinc taner
o
seca = cosa -1 ol cose 1 b4
coseca = —
sin o
-1
2 Grondformule : sin?o + cos?o = 1
Gevolgen : sind =%Jl-cos2¢ en cosa=z1-sin2q
1+tan?a = en l+cot?a=—
cos2a sin 2
) tan2a 1
sin2qg=———— en coszgg=——
1+ tan2¢ 1+ tan2¢

3 Hoekeenheden : zestigdelige graden en radialen

1 radiaal = de grootte van een middelpuntshoek die op een boog staat die
even lang is als de straal van de cirkel

360°=2nrad en lrad = 180° _ 57° 17' 45"
4

180°
/4

7
o’=a.— rad en aorad=o.
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4  Courante goniometrische waarden

0° 30° 45° 60° 90°
sin 0 1 V2 V3 1
2 2 2
cos 1 ﬁ ﬂ 1 0
2 2 2
fan 0 3 1 5 :
3
cot - V3 1 ﬁ 0
3
5 Oplossen van driehoeken
¢ RECHTHOEKIGE DRIEHOEKEN
sina =sin90° = B
sinp= b/a en cosp=c/a
tanp =b/c f
siny= c¢/a en cosy=b/a c a
tany = c/b
L~ ¥
Stelling van Pythagoras : a?= b?+ ¢? A C

e WILLEKEURIGE DRIEHOEKEN

a+ p+y=180°
. b c
sinusregel : ——=——=——=2r
sing  sinf8  siny
cosinusregel :  a®*=b?+c? - 2bc.cosa

b? = c?+a? - 2ac.cosp
c?=a%+b? - 2ab.cosy

Opp. A ABC = %bc.sina’ = %ca.sinﬂ - %ab.sin}/

Opp. A ABC = /s(s —a)(s —b)(s —c)

. a+b+c
waarbij s =

(formule van Heron)
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Verwante hoeken

e Hoeken die een geheel veelvoud van 360° verschillen :

sin(o + k.360°) = sin o

cos(o + k.360°) = cos o
tan(o + k.360°) = tan o
cot(o + k.360°) = cot o

e Complementaire hoeken : som = 90°

sin (90°-a) = cos a
cos (90°-a) = sin o
tan (90°-a) = cot o
cot (90°-a) = tan a

e Supplementaire hoeken : som = 180°
sin (180°-a) = sin o
cos (180°-a) = - cos a

tan (180°-a) = - tan o
cot (180°-a) = - cot o

e Tegengestelde hoeken : som = 0° en hoeken waarvan de som = 360°

sin(-a) = - sin a sin(360°-a) = - sin o
cos(-a) = cos o co0s(360°-a) = cos a
tan(-a) = - tan o tan(360°-a) = - tan o
cot(-a) = - cot a cot(360°-a) = - cot o

» Antisupplementaire hoeken : verschil = 180°

sin(180°+ay) = - sin o
cos(180°+a) = - cos o
tan(180°+w) = tan o
cot(180°+a) = cot

* Anticomplementaire hoeken : verschil = 90°

$in(90°+a) = cos(-a) = cos a
c0s(90°+a) = sin(-a) = - sin o
tan(90°+a) = cot(-a) = - cot a
cot(90°+a) = tan(-a) = - tan o
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7 Som- en verschilformules

cos(a + B) = cos at.cos B —sin a.sin B
a— )= cosa.cos f +sina.sin B

(@]

=}

@
—_

sin(a + B) = sina.cos B+ cos a.sin 3
sin(a — B) = sinav.cos B —cos a.sin 3
tano +t
tan(ar + ) = —an anfs
—tana.tanf
t —t
tan( _ tany anf
1+ tana.tanf

8 Formules voor de dubbele hoek

sin2a =2.sina.cos &
cos2a =cos’ & —sin’ &
cos2a =2.cos’ @—1 of ook:2.cos?a=1+cos2a
cos2a=1-2.sin’a of ook : 2.sin2a =1—-cos2a
2.tanx

tan20{=—2
l—tan"a

9 Formules voor de drievoudige hoek

sin3a =3.sina@—4.sin’

cos3a =4.cos’ @ —3.cosx

10 Formules van Simpson

sinp + sing = 2.sinp—+q.cosu
2 2
. . + . -
sin p — sing = 2.cos Prq .smp—2q
+ —
cosp+cosqg = 2.cos2TY cos P4
2 2
rtq . P—4q

COSp—COSqg = —2.sinT.sm >

Formularium voor goniometrie ® dr. Luc Gheysens ® blz. 4



Omgekeerde formules van Simpson
sin p.cosq :l[sin(p +q)+sin(p —q)]
2
COS p.cosq = %[cos(p +g)+cos(p—q)]

sin p.sing = —%[cos(p+ q)—cos(p—q)]

11 Formules van Carnot
1+cosa = 2.cos2%

. o
1—cosa = 2.sin? E

COS2Z:M of Ook:coszazm
2 2 2
Silﬁg:l_cﬂ of 00k : Sinzazm
2 2 2

12 De t-formules

a )
Stel tanE =t,danis

) 2t
SiInox = >
1+¢
1—1¢2
coso = 5
1+1¢
tang = — >
1-1¢
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